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Ubungen zu Wahrscheinlichkeitstheorie

Ubungsbeispiele:
T1. Sei (2, A,P) ein Mafiraum. Zeigen Sie:

Fiir eine reelle Zufallsvariable X gilt

E(|X]) <00 <= Y P(X|>n)<oo.

n=1

T2. Sei (2, A,P) ein Mafiraum. Zeigen Sie:

(a) Fiir eine Zufallsvariable X mit Werten in {0,1,2,...} gilt

E(X)=> P(X >n).

n>1

(b) Fir eine Zufallsvariable X mit Werten in [0, co] gilt

E(X) = /OOo P(X > t)dt.

T3. Sei (2, A,P) ein Mafiraum und X eine reelle Zufallsvariable. Zeigen Sie folgende Impli-
kation '
E(]X]) <oco=Ve>03d>0:P(A) < =E(X|1a) <€
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Hausaufgaben:

H1. Sei (22, 4,P) ein Mafiraum. Zeigen Sie:

Fiir eine Zufallsvariable X mit Werten in [0, co| gilt

E(X?) = p / PP(X > )t
0

H2. Sei (22,4, P) ein Mafiraum und X eine reelle Zufallsvariable.
(a) Sei X poissonverteilt, d.h.

ATL
P(X =n)="—e?firnecN=1{0,1,2,...}.

n!

Berechnen Sie den Erwartungswert von X und E(X?).

(b) Sei X exponentialverteilt, d.h. X besitzt die Lebesgue-Dichte Ae‘kt]l{tzo}. Berechnen
Sie die Varianz von X.

H3. Sei (£2,.A) ein Messraum und p, v zwei endliche Maflie auf (€2, A). Zeigen Sie:

v << p = Ve>030 >0:VAec A: pu(A) <o =v(A) <e

Abgabe: Am Dienstag, den 19.05.2009, 12.10 Uhr, durch Einwurf in den entsprechenden
Ubungskasten.



