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Aufgabe H 1.
X sei integrierbare ZV, mit Werten in (Z,F), Das zugehorige Bildmaf§ sei . Bezeichne ¢x die
charakteristische Funktion. Zu zeigen
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Aufgabe H 2. (X,,)p=1 unabhdngige {0,1}-wertige ZVen mit E [X,] = p,
Xk — i

\/Zgzl pn(l—pn)

Var [1] X;, = pr(1 — pp) = 00 & Zyp, =

Lindeberg (zentriert)

Beweis. “=* Ve >0

nl-—p) _ 2 71 _ 2 2
SN oy~ AN =E 2] = [ZN 7000 4P+ 2N (2,0 P
Lindbergzredingung
1 . o0
= Ve > 0 limsup Pn(1 = pn) <e Auspi(1—p1) >0= Zm(l —p1) = 0
1 ..
et an(l —pp) =00Ve>0:|Z;,| < < € fiir N grof genug.
n>1 \/Zf@v:lpn(l —Pn)
N
Fiir solche N : Z/Z,‘jN]lﬂZk s} dP=0
k=1 ’
O
Aufgabe H 3. (X,,),>1 unabhingige Zufallsvariablen, X; ~ Ezp(a),a > 0.
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Zu zeigen: limsup —— = — fast sicher
n—oo lOogm
Beweis. ° X -
AkN:{ n —I—};Ak:hmsupAkn
’ logn = o k n—oo '
X 1 1
BkNZ{ 2 >—};Bkzlimsukan
’ logn = a k n—00 ’

o X, ~Exp(a), a>0Vn>1VeeR pu(X, >c)=1-Fx,(c) =€
= n(Apn = p (52 > (5 +3)logn) = i w(Bew) = ... = <15

n




> p(Ag,n) < oo und Y p(Bg) = o0

n>1 n>1
— —— ———
w(Ak)=0 w(Bk)=1Vk

Xn 1 .
{lim sup =—}= ﬂ AS N ﬂ By fast sicher.
k>1

N loen «
n—oo 108 k>1

Auf der Tutoriums aufgabe war ein Fehler!:
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E (lim inf]l{% s Xigl}} E []l{lim nf{1yn Xigl}}} Hier haben die Klammern gefehlt!
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